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Exercice 1 Déterminer les limites suivantes : Exercice 10 Montrer que z — /z est uniformément continue sur R™.
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) iin})(l + ) Exercice 11 Montrer que x — In(z) n’est pas uniformément continue.
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Exercice 12 Soit f: R — R une fonction telle que :

Ve,y e R: fx+y) = f(z) + f(y)

. Calculer f(0) et montrer que f est impaire.

. Justifier que : Vn € Z, Yz € R, f(n.z) =n.f(x).
. Etablir que : Vr € Q, f(r) =r.f(1).

. Conclure que pour tout x € R, f(x) = z.f(1).

Exercice 2 Etudier la parité de la fonction f définie par :

fl@) =In(vz2+1+x).

Exercice 3 Déterminer un équivalent simple aux fonctions suivantes au point
o considéré.
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Vitaz—/1—22 z9= 0, In(1+sin(z)) 2o =07, In(cos(z)) o= g
Exercice 4 Etudier la continuité de la fonction :
frxe f(x) = /(1 —2).Arcsin(l — z).
Exercice 5 Soit f: R — R une fonction continue en 0 telle que :
Ve eR, f(2.2)= f(x).
Montrer que f est une fonction constante.
Exercice 6 Soit f: R — R une fonction T périodique (T > 0) telle que
11111 f(z) existe dans R. Montrer que f est constante.
Exercice 7 Soit f : [0,1] — [0, 1] continue.
Montrer que f admet un point fixe.
Exercice 8 Soit f : [0,1] — [0, 1] continue telle que : lim f = —1 et Emf =1
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Montrer que f s’annule.

Exercice 9 Soit f: R — R une fonction continue telle que :

Lirmle_imf:—i—oo.

Montrer que f admet un minimum absolu.



