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Exercice 1 Déterminer les limites suivantes :

lim
x→0

x−
√

x

lnx + x
, lim

x→0
(1 + x)1/x, lim

x→1

1− x

arccos(x)
, lim

x→+∞

x. cos(ex)
x2 + 1

.

Exercice 2 Etudier la parité de la fonction f dé�nie par :

f(x) = ln(
√

x2 + 1 + x).

Exercice 3 Déterminer un équivalent simple aux fonctions suivantes au point
x0 considéré.√

1 + x2 −
√

1− x2 x0 = 0, ln(1 + sin(x)) x0 = 0+, ln(cos(x)) x0 =
π

2
.

Exercice 4 Etudier la continuité de la fonction :

f : x 7→ f(x) =
√

(1− x).Arcsin(1− x).

Exercice 5 Soit f : R → R une fonction continue en 0 telle que :

∀x ∈ R, f(2.x) = f(x).

Montrer que f est une fonction constante.

Exercice 6 Soit f : R → R une fonction T périodique (T > 0) telle que
lim

x→+∞
f(x) existe dans R. Montrer que f est constante.

Exercice 7 Soit f : [0, 1]→ [0, 1] continue.
Montrer que f admet un point �xe.

Exercice 8 Soit f : [0, 1]→ [0, 1] continue telle que : lim
−∞

f = −1 et lim
+∞

f = 1.

Montrer que f s'annule.

Exercice 9 Soit f : R → R une fonction continue telle que :

lim
+∞

f = lim
−∞

f = +∞.

Montrer que f admet un minimum absolu.

Exercice 10 Montrer que x 7→
√

x est uniformément continue sur R+.

Exercice 11 Montrer que x 7→ ln(x) n'est pas uniformément continue.

Exercice 12 Soit f : R → R une fonction telle que :

∀x, y ∈ R : f(x + y) = f(x) + f(y).

1. Calculer f(0) et montrer que f est impaire.

2. Justi�er que : ∀n ∈ Z, ∀x ∈ R, f(n.x) = n.f(x).

3. Etablir que : ∀r ∈ Q, f(r) = r.f(1).

4. Conclure que pour tout x ∈ R, f(x) = x.f(1).
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